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ESTRATEGIA MILITARES

1. (EN/2022)

Seja A o conjunto de valores reais para o qual f(x) =logio [logg(x2 —x+ 1)| esteja
3

definida. Seja B o conjunto dos valores reais de k de forma que a equacao x? — 2x +
log,o(k — 2) = 0 admita raizes reais distintas. Desse modo, assinale a opcao que apresenta
0 conjunto AN B.

a) @
b) (2;12)
c) [0;12]
d) (1;2]
e) (0;1)
Comentarios
Analisando o conjunto A:
logi(x* —x+1) >0
{ ascz —x+1>0
Da segunda inequacgdo temos A = —3 < 0, logo:

x> =—x+1>0,Vx€eR

0

2 +1<<3
X X 3

x2—x<0
x(x—1)<0~x€(0;1)

~A=(0;1)

Analisando o conjunto B:
k—2>0+k>2
x?—2x+1log,o(k—2)=0
A=4—4log(k—2)>0
loglk—2)<1=>k—-—2<10~ k<12
~ B =1(2;12)
~ANB=0
Gabarito: A

2. (EN/2022)

: - - < . o
Seja f a funcao definida por f(t —a) = {01 0 _tt><aa. Considere o esboco do grafico de g
representado ela figura abaixo.
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ESTRATEGIA MILITARES

Y4

Assinale a opcao que apresenta o esboco da parte positiva do grafico de g(t — a)f(t — a) —

g(t —a)f(t - b).

a)
2 4
(30 :'h @&
b)
74
a - =
c)
i 4
a b p
d)
VA
a b z
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ESTRATEGIA MILITARES

A

Comentarios

Temos:
o=, PEE
00 0<t<a
gle-arte=a :{g(t a), t=a
g(t B a)f(t —bh= {g(é;f - a;), = tt<2bb

Fazendo a analise dos intervalos, obtemos:
0, 0<t<a

g(t—a)f(t—a)—g(t—a)f(t—b)={g(t—a), ast<b
0, t=b

Assim, temos que a fungdo corresponde a g(t —a), que é o deslocamento horizontal de a
unidades para a direita da fungdo g(t). Portanto, no intervalo de [a, b], devemos encontrar o seguinte
grafico:

Esse grafico corresponde a alternativa B.

Gabarito: B

L
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ESTRATEGIA MILITARES

3. (EN/2022)

2x_2x

3+l (3x+1)2’ (3x+1)3; ) possut o

. N . . 2x
Para que valores reais de X, a sequencia geometrlca (

.. . . 2
limite da soma de seus termos iguais a 5?

a)Vx €ER

) R - {3}

c) (0;1)

d) (—oo; ——)U(O +0)

e) (—00; _5) U (0; +o0)
Comentarios

Devemos ter uma soma de PG infinita:

_ 2x _ 1
M 19T 341
2x
a 3x F+ 1 2x  3x+1 2
g—_1 _ 3x+1 _ ) =2 x£0
1—gq 1_( 1 ) 3x+1 3x 3
3x+1

Para a PG ser uma soma infinita, devemos ter 0 < |g| < 1, logo:
1
0< m <1
1 1—13x+ 1]
|3x + 1| <i= |3x + 1|
Como o denominador sempre é positivo, entdo:

1-[3x+1|<0

x>0
3x+1>1
|3x+1|>1=>{3x+1<_1:>{x<_§
3

Com isso, devemos ter:
2
X € (—00, —5) U (0, +x)

Gabarito: D

4. (EN/2022)

()

Seja f uma funcao definida no conjunto dos nimeros reais. Supondo que hm fx =L, é

correto afirmar que o valor do hrr}% é jgual a:
X— -

¢
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ESTRATEGIA MILITARES

c)o0

d) L

e) 2L
Comentarios

Manipulando o limite pedido:

_fx*-1) f*-DE+1) . f(x*-1)
lim———— = =lim = lim

x-1 x—1 x—1 x2—1 x-1 x2% —

lim(x + 1)
x-1

Fazendo x?2 — 1 = y, temos que x = 1 implicay = 0, logo:

2 _
lim M}Ci_r)r}(x +1) = }]i_rgf(y)

x-1 x2 —

lim(x + 1) = 2L
x-1

Gabarito: E

5. (EN/2022)

Um angulo agudo de um triangulo retangulo ABC, reto em C, é igual a a. Sabe-se que a
hipotenusa desse triangulo e os prolongamentos de CA e CB sao tangentes a uma
circunferéncia de raio R. Desse modo, o comprimento da hipotenusa € igual a:

) ool
) @
) @l
D Gl
e) RV2

2 cos(g) sen(45°—%)

Comentarios

L

\ ¢
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ESTRATEGIA MILITARES

(0]

Temos uma circunferéncia ex-inscrita ao lado AB do triangulo. Assim, O é o ponto de encontro das
bissetrizes externas em A e B do tridngulo ABC. Note que:

. 1 a
NAP = 5(180° —a) =90°——=

2
MBN = %(180° —(90° — a)) = 45° +%
Aplicando a razdo tangente nos triangulos OBN e AON:
.. ay R B R _Rcos(45°+%)
tg(4‘5 +E) _ﬁﬁBN = tg (450+%) - S€Tl(45°+%)
. « R R a sen (g)
tg(90 _E) ZW:'AN =tg(90—°—%)=Rtg(E) =RCOS(§)

A hipotenusa é dada por:

R cos (45° + %) R sen (%)

sen (45° + %) cos (%)

R (cos (45° + %) cos (%) + sen (45° + %) sen (%))

sen (45o + %) cos (%)

AB = BN + AN =

AB =

L

‘
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ESTRATEGIA MILITARES

R (cos (45° +5 - % ) R cos(45°)
AB = =
sen (45° ) cos (7) cos (90° — (45° )) cos (czr)
o AB = R\/E

2 cos (%) cos (45° - %)
Gabarito: A

6. (EN/2022)

Considere dois navios e um submarino da Marinha do Brasil em um exercicio de Operacoes
Navais. Os navios serao chamados de P31 e P32 e o submarino de S40. Supondo que, as
12h, S40 verifica que, em seu sonar, P31 esta 100km a oeste de P32 e que P31 esta
navegando para o sul a 35km/h e P32 esta indo para norte a 25km/h. O comandante do
S40 determina ao operador de sonar que verifique e lhe dé a resposta de quao rapido
estara variando a distancia entre P31 e P32, as 16h. Assinale a opcao que apresenta a
resposta correta do operador de sonar ao comandante do S40, aproximadamente.

a) 52,3 km/h
b) 55,4 km/h
c) 56,8 km/h
d) 59,3 km/h
e) 59,9 km/h
Comentarios

Temos o seguinte diagrama:

25t
P31 100

I -
" -

Apos t horas, P31 estara na posicao A e P32 na posicao B. Note que AB = CP32 =s.
Aplicando o teorema de Pitagoras no triangulo retangulo P31CP32:

s? =100?% + (60t)?
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ESTRATEGIA MILITARES

s%=100(100 + 36t2)

s = 104/100 + 36t?2
Derivando em relacao ao tempo:
ds 10 72t 360t

dt 2100 + 36t2 100 + 36C2
Das 12h até 16h passaram-se t = 4h, logo:

ds___ 3604 3604 1440 ___
dt /100 + 36(4)2 V676 26

Gabarito: B

7. (EN/2022)

Em um piso formado por ladrilhos nos formatos de hexagonos regulares congruentes de
lados iguais a 2cm, uma formiga se encontra no ponto F, uma aranha no ponto A e uma
migalha de pao em P, conforme figura abaixo.

A formiga e a aranha se deslocam em direcao a P no mesmo instante e com velocidades
constantes iguais. A formiga somente se desloca através dos segmentos determinados
pelos lados dos hexagonos. Quando a aranha chega em P, qual € a menor distancia possivel,
em cm, dela até a formiga?

a) 258 — 113

b) 24/29 — 321
c) 258 — 11V/21
d) 2437 - 11V3

e) 2v37 —4v21
Comentarios

Temos da figura:

S _
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ESTRATEGIA MILITARES

No momento que a aranha chegar na posicdo P, ela terd percorrido uma distancia d que sera a
mesma distancia percorrida pela formiga. Calculando d:

AAPE:d? =3 + (142 + 4 + 2)?
d =B =2V21 = 2458

Como a formiga anda apenas nas bordas dos hexdgonos, temos que ela caminhara 4 bordas mais
0,58 de outra borda. O caminho descrito corresponde ao caminho verde da figura. Assim, temos que:

K] =2V21-38
MK =2 —(2v/21-8) =10 - 2V21
LK =1+ MK =11 -2V21
Aplicando o teorema de Pitagoras no triangulo LPK:
p? = (3v3)” + (11 — 2v21)”
D? = 232 — 44421
D% = 4(58 — 11V21)

D=2 /58—11\/ﬁ

Gabarito: C

8. (EN/2022)
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ESTRATEGIA MILITARES

Suponha que duas aeronaves da Marinha do Brasil, F1 e F2, estejam percorrendo as

. 3x—2z—3=0
trajetorias dadas pelas retas rX=(-120)+p£(131) e S:{ ;_ZZ_ -0’

respectivamente. E correto afirmar que a distancia entre essas retas é igual a:

a)Lﬁ

12
b)

6
V23

6v21
7
12
V46

421

e) &

Comentarios

<)
d)

Encontrando os vetores diretores e os pontos das retas:

P=(-120
T:X:(—1,2,0)+B(1,3,1):>{,;:((131))
2 2
x=§Z+1—1+3a 2 @=020)
> X = (1,2,0) + (,1,1) (2
y=z+2=2+a (1L.2.0)+a 3 W=<§’1'1)
z=a

A distancia é dada por:

|PQ - (W x )|

d: — -
lw x v|

PQ=0-P=(1,20)—(-1,20) =(20,0)
i 7k
Waxd=|? ditaitk= ( ) 1 1)
WXV =|_ 1 1 = —«4l ] =\~ 45,
3 3 3
1 3 1
1
(-2.3.1) 4+%+1 @ Va6

Gabarito: D

9. (EN/2022)

Seja ABC um triangulo de lados AB = 4, BC = 3 e CA = 6. Sejam D, E e F os pontos onde
o circulo inscrito a ABC tangencia os lados BC, CA e AB, respectivamente, e suponha,
ainda, que o circulo ex-inscrito a BC tangencia tal lado em M e os prolongamentos de AC
e AB respectivamente em N e P. Desse modo, assinale opcao que apresenta o comprimento

de FD.
a) 2
b) 3

S _
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ESTRATEGIA MILITARES

c)4
d)5
e) 6

Comentarios

Como a circunferéncia é inscrita e F, D e E sdo pontos de tangéncia, temos:
BF = BD; AF = AE;CD = CE
Da figura:

1
AC=4—x+3—x=6=>2x=1.-.x=E

Aplicando a lei dos cossenos no AABC:
62 =42+4+32—-2-4-3cosbh
11
s cosf = 21

Aplicando a lei dos cossenos no ABFD:

d? = x? + x?> — 2x%cos @

d? = 2x*(1 - cos§) = 2 (1)2 (1 " E)

2 24
= 35
|48
Gabarito: Sem gabarito
10. (EN/2022)
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ESTRATEGIA MILITARES

Considere a seguinte definicao: "Diz-se que uma matriz A, de ordem n x n é estritamente

diagonal dominante quando |a;;| > Z}‘=1|aij| é valido para cada i = 1,2, ...,n." Suponha que
Jj#L

A e B sejam matrizes n x n estritamente diagonais dominantes. Com base nessa definicao

assinale a opcao correta.

a) E falso que 4 — B é estritamente diagonal dominante.
b) E falso que —A é estritamente diagonal dominante.
c) E verdadeiro que AT (transporta de A) é estritamente diagonal dominante.
d) E verdadeiro que 4 + B é estritamente diagonal dominante.
e) E verdadeiro que A? é estritamente diagonal dominante.
Comentarios

Uma matriz é estritamente diagonal dominante quando o mddulo de qualquer elemento da
diagonal principal é maior que a soma dos mdédulos dos elementos da linha do elemento. Assim, vamos

usar as seguintes matrizes:
A=(_24 g) eB:(i —22)

Analisando as alternativas:

a) Falso.
-7 1
a-B=( ) 6)
A — B é estritamente diagonal dominante, pois |-7| > |1] e |6] > |1].
b) Falso.

4 =3
A= )
(—2 -3
A matriz continua sendo EDD (estritamente diagonal dominante).

c) Falso.

=53

N3do é EDD, pois |3]| = |3].
d) Falso.

A+B=(_31 i’)

N3o é EDD, pois |—1| < |5].

e) Falso.

2 0 1
TomandoA=(1 5 2], temos:

1 1 4
5 1 6
A>=(9 27 19
7 9 19
S _
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ESTRATEGIA MILITARES

N3o é EDD, pois |5| < |1| + |6].

Gabarito: Sem gabarito

11. (EN/2022)

Sejam o numero real x e i a unidade imaginaria. O produto dos valores de x que torna a
igualdade |7 — xi + 4i| = 8 verdadeira é igual a:

a) -1

b) 0

c)1

d) 15

e) 16

Comentarios
Calculando as raizes:
|7 — xi + 4i| =8

|7 + (4 — x)i|? = 82
72+ (4 —x)? =82

(4—-x)?=15
4—x=i\/1_5
x=4++15

O produto das raizes é:
P=(4+V15)(4-V15)=16-15=1

Gabarito: C

12. (EN/2022)

Na ultima corrida de automoveis em um campeonato, Lewis precisa completar a prova, no
minimo, duas posicoes a frente de Max para ser declarado campedo. Nessa Ultima corrida,
com apenas dez participantes, Lewis larga em primeiro e Max na ultima posicao.
Considerando os resultados possiveis da corrida e que todos os pilotos completem a prova,
qual a probabilidade de Lewis ser o campeao?

1

a)%

o 0 o
N— - -

D

—

lw N Uil h
5~

Comentarios

Vamos calcular a probabilidade usando:

ﬁ CORRECAO 14
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ESTRATEGIA MILITARES

numero de casos favoraveis ns
p numero de casos possiveis  n,

Analisando as possibilidades:
n, =10-9 =90
Lewis pode ocupar 10 posi¢cdes e Max podera ocupar qualquer uma das 9 posicdes restantes.

A condicdo estabelece que Lewis esteja pelo menos 2 posicoes a frente de Max. As possibilidades

sdo:
L =12 posicdo = n(M) = 8, pois Max podera ocupar a posicao 3 em diante.
L = 22 posicdo = n(M) = 7, pois Max podera ocupar a posicao 4 em diante.
L = 82 posigcdo = n(M) = 1, pois Max podera ocupar apenas a posi¢ao 10.
Assim, temos:
(1+8)8
nf=1+2+3+---+8=T=4 9 =36
A probabilidade é:
36 2
P=50"5
Gabarito: D

13. (EN/2022)

Um barco catamara foi construido de forma que a parte central do casco possuo secao
~ .. 1

transversal modelada pela funcao f, definida por f(x) = §x4 —1,2x2, com x em metros,

conforme apresentado na figura abaixo.

\ Convés /

£

Casco

A linha do convés encontra-se a 0,5 m do ponto alto P (distancia vertical). Considerando

apenas a figura plana, a distancia, em metros, do convés ao ponto mais baixo dé casco é
igual a:

a) 1,08
b) 1,34
c) 1,58

ﬁ CORRECAO {5
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d) 1,84
e) 2,08
Comentarios

Analisando os pontos de maximo e minimo da fungao:

1
flx) = §x4 —1,2x?

4
fl(x) = §x3 —2,4x =0
s[5 _06) =0
X 3 , =

x=0

Raizes:

2

X
?_O,6=0=>x2=1,8 ~x =118

Analisando se sdo pontos de madximo ou minimo:
f'"(x) =4x*—-2,4
f"(0) =—-2,4 < 0= maximo

f(Y1,8) = 4(@)2 —2,4 =48> 0= minimo
f"(_\/ﬁ) = 4(—\/ 1,8)2 - 2,4 =48>0 = minimo

Parax =+/1,8:
1

4 2
f({18) = §,/1,8 -1,2/18 =-1,08
A distancia do convés até o ponto mais baixo do casco é:
Ay =0,5—-(—1,08) = 1,58
Gabarito: C

14. (EN/2022)

Sejam f e g funcoes definidas nos reais, tais que f(x) = 4x3 — 24x? + 48x — 40 e fog(x) =
x. Dessa forma g(x) é igual a:

a) 1+ Vx -2

b)2—3/f+2

4

c)2-"[+4
4

d) 2+ Vx +2

e)2+3/f+2

S _
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Comentarios
Como fog(x) = f(g(x)) = x, temos g(x) = f~*(x). Fatorando f:
f(x) = 4(x3 — 6x% + 12x — 10)
f(x) =4(x3—6x%+12x —8—2)
fG)=4((x—2)°-2)

Encontrando a inversa:

y=f(x)
y=4((x—-2)*-2)
y — —
Z+2—(x 2)3

S

:>x=2+3/ + 2
X
-'-g(x)=2+3fz+2

Gabarito: E

15. (EN/2022)

0 escudo atual campeao de futebol na série de acesso, o Botafogo, possui como principal
simbolo uma estrela (figurat).

Figura 1

Considere que a estrela foi formada a partir de uma circunferéncia unitaria dividida em
cinco partes iguais, determinando os pontos A, C, E;, G e 1 (figura 2). As cordas AE, AG,
CG, Cl e El determinam um pentagrama, isto é, formam a estrela. Assinale a alternativa
que representa a area da estrela, em unidades de area, ou seja, do poligono ABCDEFGHIJ.

S _
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Figura 2
a) 5.tg(36°).cos (72°)
b) tg(72°).cos (36°)
c) 5.tg(36°).sen (72°)
d) 5.sen(36°).cos (72°)
e) tg(72°).sen (72°)
Comentarios

Da figura, temos:

ﬁ CORRECAO 18
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ESTRATEGIA MILITARES

O angulo central é:

360° .
a= c =72
Como o pentagono é regular, temos que:
MOH = 7220 = 36°

Do triangulo OMA, temos:
OM =1-cos72°
Do triangulo OMH:

X
tg(36°) = — = x = tg(36°) cos(72°)

oM
Adreaé:
A = 5[IJH] + [BJHFD]
A=5 (% 2x(1 — cos 72°)> +5 (% (2x) cos 72°)
A = 5x = 5tg(36°) cos(72°)
Gabarito: A

16. (EN/2022)

L

‘.
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ESTRATEGIA MILITARES

Seja o cubo ABCDEFG de aresta 2 cm e |, J e K pontos médios das arestas EH, DH e AB,
respectivamente.

0 volume da piramide GIJK, em cm3, é igual a:

o))
—
R Al DWW N

[EN

o 0 O
— - ~—
& o

e) E
Comentarios

Inserindo o cubo no R3:

L

3 _
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ESTRATEGIA MILITARES

As coordenadas dos pontos sdo:

K =(1,0,0)
J=1(0,21)
G =(222)
1=(0,1,2)

i=K=]-K=(-12,1)

vV=KG=G—-K=(1,2,2)
w=KI=1-K=(-1,1,2)
O volume é dado por:
v=tiasmi=[T 2 o =ii-n=2
=—=|u,v,w = — = —|— = —
6 6 1 1 2 6 6

Gabarito: A

17. (EN/2022)

Seja F uma funcao real definida por F(t) = gim fob e ¥ g(x)dx, em que g(x) = xe” % com
a um numero real. Assinale a opcao que apresenta todos os valores de t para os quais F(t)
exista.

a)t>—a

b)t<a

) t< —2a

dt>a

e)t>2a
Comentarios

Calculando a integral:

b b
sz e‘txxe‘axdxzf xe~tHa)x gy
0 0

fudvzuv—fvdu

u=x>=>du=dx

Usando integracao por partes:

e—(t+a)x

—(t+a)

b —(t+a)x —(t+a)x
—(t+a)xd —
foxe x= l (t+a)l f o™

dv = et gy = 5 =

ﬁ CORRECAO
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ESTRATEGIA MILITARES

—(t+a)x o—(t+a)x b pe-(t+ab  ,=(t+a)b N 0
(t+a) (t+a)2 o T (t+a) (t+a)?  (t+a)?
b 1 1

. —(t+a)x —
~ | xe dx = — - +
jo (t+a)et+db (¢ + g)2et+db * (t 4 )2

A funcdo é:

b 1 1
— ;i —tx — T _ _
F(t) = g‘_{?ojo e g(x)dx = lll—l;lc;lo[ (t+ a)e(t+a)b (t + a)Ze(t+a)b + (t + a)z]

Para que ela exista, devemos ter:

. b . 1
|~ (t+ a)e(”a)b] =0e Jim |- (t+ a)ze(”a)b]

Isso ocorre quando t + a > 0, ou seja, t > —a.

Gabarito: A

18. (EN/2022)

Sejam as funcoes f e g tais que f(x) = 5x* — 2x3 + 2x, g'(x) = ﬁ e g(1) = 0. O valor de
(fog)'(1) é igual a:

a) In(16)

Comentarios
Temos a regra da cadeia:
(fog)' () = f'(g(1))g'(D)
f'(x) = 20x3 — 6x% + 2

fg) = f’(0) =2
g'(1) = Z =

(fog) (D) =2-5=1

Gabarito: D

19. (EN/2022)

Na observacao astronomica, o telescopio refletor, com espelho paraboélico no fundo de um
tubo (figura 1), é bastante utilizado. Os raios provenientes de corpos celestes formam um
feixe praticamente paralelo, refletem no espelho paraboélico e formam a imagem no foco

F da parabola.

L
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ESTRATEGIA MILITARES

Parabola (espelho) —=

N A

\&

N

¥ 3

Figura 1

Esse modelo de telescopio apresenta um problema: o observador precisa estar no foco da
parabola para ver a imagem. Em 1672, o astronomo Cassegrain propos a utilizacao de um
espelho hiperbdlico (espelho E) para resolver o problema. Essa hipérbole do espelho tera
F como um dos seus focos. Os raios que iriam formar a imagem em F sao refletidos no
espelho E e formam a imagem no ponto F1 fora do tubo do telescépio (figura 2).

Espelho (E}

.

-
N
..
d
-
.
o
.‘
‘.
."io
A K,
-,
'» ¢ b
W & *
“ s ‘s, M
>,
..
1

AL

Figura 2
Considerando o modelo plano, como sugerem as figuras, tomamos a parabola com equacao
y? = 16x e foco F, a hipérbole (do espelho E e um dos focos F) com excentricidade %,

. . - NG .
focos na horizontal e uma de suas assintotas de equacao y = S x+ /5; podemos afirmar
que a distancia, em unidades de comprimento, entre F e F1 é igual a:

a) 6v5

b) 12

c) 10

d) 45

e) 3v/5
Comentarios

Da parabola, temos:

y? = 16x
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O = ¥0)? = 2p(x — xo)
~V=(00)e2p=16
p=28
As coordenadas de F sdo dadas por:

F= (g,o) — (4,0)

Analisando a hipérbole:

Fi(4—2¢,0) / 04 —¢,0) F(4,0)

2c

O é o ponto médio de F, F, a equagao da hipérbole é dada por:

(x—(4-0) _y_2=1

a? b2
Da excentricidade e relacdao fundamental:
c 3 N 2 o2 4,
e=—=—>>a==-c>a°==c
a 2 3 9
4c?  5¢?
c? =a*+b* = b? =cz—a2=cz—?=?

Logo:
I(x—(4—-0)° 92 .
4c? 5c2

As assintotas sdo dadas por:

I(x—(4—-0)° 92 .
4c? © 5¢2

[%(x—(él—c))—%] [%(x—(4—c))+%] =0
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Como a assintota dada possui coeficiente angular positivo, ela deve ser:
3 3y
2c (x ( C)) \/gc
V5x  (4—c)V5
2 2
(c —4)V5
ST 2 T

V5
y=7x+\/§

Portanto, F; F = 2¢ = 12.

V5=c=6

Gabarito: B

20. (EN/2022)

. V3 o1, P . . . ..
Seja Z = - +5ium ndmero complexo, sendo i a unidade imaginaria.

Considereasoma S=1+2Z+2Z%2+ 7%+ -+ Z* + Z°°. Desse modo, assinale a opcdo que
apresenta o intervalo R ao qual a parte real de S pertence. Dados: V2 =1,4;V/3 =17 e

V5 = 2,2.
a) (—1;0)
b) (—3;-2)
c) (—2;,-1)
d) (0;1)
e) (2;3)
Comentarios
A soma é:
ARED!
=71
V3 1. m
Z=7+§L=Cl5(g)
251=ClS(MTn)=ClS(3§)=ClS(%)=l
v3i_ )\ _1
P Sk S o 5. N 2"
Fd T8)H )+
3 V3\,.[vV3 1
272 )t 7272
= 2—-+3
_ 3-V3 _ B-V3)(2+V3) 3+V3_47 _
Re(s)_z(z—\/?)_2(2—\/5)(2+\/§)_ 7 7 =%
°"° CORRECAO 25
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Gabarito: E

21. (EN/2022)

Uma perpendicular de comprimento p é tracada do pé da altura de uma piramide regular
SABC até uma aresta lateral (SC,SB ou SA). Assinale a opcao que apresenta o volume da
piramide SABC se o angulo entre suas faces é 2a.

a) 6 o tg’(a)
5 p J2—cotg?(a)
b) 1 5cot 9%*(2a)

12 p V3-tg?(a)
C) Z 3 tgz(Z(x)

3 p J2-cotg?(a)
d) E 2 tgz(a)

2 p J1-cotg?(2a)
tg*(a)

\J3—cotg?(a)

Comentarios

9
e).p’

Considerando que o angulo é entre as faces laterais, temos:

B

Da figura, temos que AHMA~AONA. Lembrando que o tridngulo ABC é equilatero, temos:
HM  AH
ON = A0
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A aresta da base é:

AHMB: tg(a) HB | g =3P,
: = —3 =
9\ =1m 2 9%

L =BC=2HB =3ptga

A area da base é:

123 _ 9v3p? o

ABC] =
[ABC] 2 7 g
Do triangulo AHS:
5
M
P
H 0 A
AHMA~AAOS
HM _ 05 0S = (A0)(HM) !
—_—— — N
AM A0 AM
AH? = AM? + HM?
V3 33
AH = T = Tptga

- () - (2]

3 3
AM = 7” [3tg2a —1 = 7p\/tgza(3 — cotg?a)
3
AM = —ptga\/3 — cotg?a

2

2
A0 =S AH = V3p tga

1

3p
- 08 = (V3ptga) (—)
2/\3p tga./3 — cotg’a

2
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_ VI
3 —cotg’a

o OS =

O volume pedido é:
v 1(9\/§p2t 2 )( V3p ) 9 tgla
= — g a —
3\ 4 3-cotg’a

4 /3 —cotg?a
Gabarito: E

22. (EN/2022)
Sabendo que f;(f(x) + sen(Zx))dx = 2, assinale a alternativa que indica o valor de
fon (f(x) +9 (g)z) dx.
a)1+3m
b) 2+ 3m
C)2+m
d)5

e) 4
Comentarios

Da integral dada:

f n(f (x) + sen(2x))dx = 2
0

fn(f(X))dx + Jn(sen(Zx))dx =2
0 0

Jn(f(x))dx 4 I_ COSéZX)l — 9
0 0

" (2m)  cos(0)
Jo(f(x))dx_i_(_coszn +c052 >=2

f (f(x))dx = 2
0

["(re0+9)Yax= ["reonae - [ (o) )as

P il P P
B 2|3 . - 372 T
Gabarito: B
S
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